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'Itto tibi, hortatu llluftriffimi Trafidis N e w t o n i s 
qua aliquot abhinc annis confcripferam de Rationi- 
bus dimetiendis. Tu vero, quum & Ipfe dudum in eodem 
Argumento praclare verjatus fueris,pro folito tuo candsre, 
tentamen hoc qualecunque benigne accipies. Vale. 



Agitur in hoc Tractatu de Menfurn Rationum. Hx 
Menfura* funt quantitates cujufcunque generis, quarum 
magnitudines magnitudinibus rationum funt analogae. In 
dato itaque Syftemate» rationis ejufdem eadem eft men- 
fura, duplicatae dupla, triplicatae tripla, fubduplicatae fub- 
dupla. fefquiplicatae fefquialtera : denique quocunque modo per com- 
pofitionem vel refolutionem auctas vel diminutae rationis, fimiliter 
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au&a eft vel" dlminuta- menfura. ^Equalitatis ratio nullam habet 
magnitudinem, quia nullam addita vel detrafta mutationtm inducit; 
rationes quae dicuntur majoris & minoris inaequalitatis conrrarias ha- 
bent magnitudinum fuarum affeftiones, quoniam in compofitione & 
refolutione contraria femper efficiunt: itaque fi menfura rationis 
quam habet terminus major ad minorem pofitiva cenfeatur, men- 
fura rationis quam habet terminus minor ad majorem erit negativa, 
menfura vero rationis inter aquales terminos nullius erit magnitudi- 
nis» Porro diverfa menfurarum oriuntur Syfiemata, prout modis 
diverfis exponitur analogia illa determinata & immutabifis quae eft 
inter magnitudines rationum. Inde vero patet, exhiberi poffe nu- 
mero infinita Syftemata, minuendo vel augendo Syftematis cujufvis 
dati menfuras omnes in eadem data quacunque proportione, aut 
etiam pro menfuris adhibendo quantitates diverfi generis. In tanta 
autem varietate confufionem aliquam oboriri neceffe eft, ni probe 
conftiterit ad quodnam Syftema referendae fint menfurze fingulae de 
quibus contingat fermonem inftitui. Huic malo remedium optime 
parari poteft fi menfura dats alicujus rationis, quas commodiflima 
videbitur* pro Modulo habeatur ad quem conftanter in omni Syfte- 
mate menfurae reliquarum rationum exigantur. Id enim fi fiat, 
ftatim ex dato illo Modulo determinabitur Syftema totum : nam 
ex menfuris conftabit qus Modulo erunt homogeneae, quaeque eo 
majores habebunt magnitudines vel minores quo major ille fuerit 
vel minor, ut ita menfurandarum rationum invariata rmgnitudinum 
ftrvetur analogia inter ipfas menfuras. Patebit igitur in fequentibus 
xationcm quandam dari, dupli inter & tripli rationes intermediam, 
ad rationem vero tripli aliquanto propius accedentem, quae propo- 
fito noftro non immerito aptifiima judicetur, fiquidem ipfa rei na- 
tura hujus ufum fuadere ac non incertis indiciis efHagitare quodam- 
modo videatur. Hanc ego, ex officio ejus defumpto nomine» 
Modnlanm Ratiomm appellaboj quo autem pacto ipfa fit accura- 
tius definienda, oftendetur inferius, nunc enim de Logarithmis pauca 
funt addenda. 

Logarithmi funt rationum menfurx Numerales : folent autem in 
Canone fic difponi, ut fingulis numeris naturali ordine crefcentibus? 
& in ferie continua pofitis adfcribatur Logarithmus, non quidcm 
ipfius numeri uti vulgo dicitur, fed rationis quam habet numerus 
ad Unitatem. Exinde vero rationis per quofcunque terminos de- 
fignatae facilis eft inventio Logarithmi. Nam cum ratio antecedea- 
*is ad confequentem fit excefTus rationis antecedentis ad Unitatem 
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fupra rationem confequentis ad Unitatem: Logarithmus ejus fimi» 
liter erit exceffus Logarithmi rationis quam habet antecedens ad 
Unitatem fupra Logarithmum rationis quam confequens habet ad 
Unitatem; hoc eft, ut vulgari fermone utamur, exceffus Logarithmi 
antecedentis fupra Logarithmum confequentis ; neutiquam enim dif- 
plicet loquendi modus jam a multis annis receptus, fi re&e intelli- 
gatur. Exinde porro peregregium enafcitur compendium ad ope- 
rationes Arithmeticas. Datis enim duobus quibufcunque numem 
in fe multiplicandis, fi quaeratur numerus ex multiplicatione pro- 
duftusj quoniam rationes numerorum datorum ad Unitatem, con- 
ficiunt fimul addita? rationem producti ad Unitatem, & rationunn 
componendarum menfuras fimul additse conficiunt rationis compo- 
fttx menfuram: Logarithmus produ<5ti aquabitur Logarithmis nu- 
merorum datorum fimul fumptis. Ad eundem modum fi quaera- 
tur numerus ex divifione ortus; quoniam ratio diviforis ad Unita- 
tem e ratione dividendi ad Unitatem detracta relinquit rationem 
quoti ad Unitatem : habebitur quoti Logarithmus fubducendo Lo~ 
garithmum diviforis e Logarithmo dividendi. Et eodem argu- 
mento, fi quaeratur dati cujufvis numeri quxlibet poteftas; quo- 
aiam ratio dati numeri ad Unitatem per Indicem poteftatis multi- 
plicata rationem efficit quam habet numeri poteftas ad Uhitatem, 
& menfura prioris rationis multiplicata per eundem Indicem efficit 
pariter menfuram rationis pofterioris : Logarithmus poteftatis asqua- 
bitur Logarithmo numeri dati per Indicem poteftatts multiplicato. 
Et fimiliter Logarithmus cujufiibet radicis numeri dati sequabitut 
Logarithmo numeri dati per Indicem radicis divifo. Igitur ope 
Canonis peragetur inventio poteftatum & radicum per multiplica- 
tionem & divifionem, multiplicatio autem & divifio per additionem 
& fubdu&ionem. Ceterum de hifce vulgo notis Logarithmorum 
ufibus non eft mei inftituti fufius differere: miffis ergo ambagi- 
Jjus, ad alia nunc me confero & rem ipfam protinus aggredior. 
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Pr opositio I. 
Jnvenire Menfuram Rationis cujufcunque propofit<e. 

PRoponatur Ratio inter AC & AB, cujus Menfuram oportet 
invenire. Terminorum diflferentia B C divifa concipiatur in par- 
ticulas innumeras quam minimas P O, atque ratio inter AC & AB 
in totidem rationes quam minimas inter AO & AP : & fi detur 
magnitudo rationis inter AO^ & AP, dividendo dabitur ratio quam 
habet P QjxL AP; atque adeo data illa magnitudo rationis inter 

AQ & AP, per datam quantitatem ~£ exponi poteft. Manente AP, 

augeri vel minui intelligatur particula />0_in proportione quavis; & 

in eadem proportione 

augebitur vel minuetur 

magnitudo rationis in- |&_ _.. 13. ?• 9- *» ■ 

ter -^jg & -^ : ca pi a ~ 

tur particula dupla vel 

tripla, fubdupla vel fubtripla, & evadet ratio duplicata vel triplicata, 

fubduplicatavelfubtriplicata. etiamnum igitur exponetur per quantita- 

tem -_j_>. Sed &, afiurapta determinata quavis quantitate M, exponi po- 

teftperMX__^ : erit ergo quantitas Mx^ menfura rationis inter 

jtf_2_ & -- t P. Hasc vero menfura diverfam habebit magnitudinem, & 
ad Syftema diverfum accommodabitur, pro diverfa magnitudine quan- 
titatis aflumptae M, quse adeo vocetur Syftematis Modnks. Tam 
quemadmodum fumma rationum omnium inter AO & AP aequa- 
iis eft propofitas rationi, quam utique habet AC ast~AB: ita fum- 

p @ 
ma menfurarum omnium MX__y Cper Methodos fatis notas in- 

yenienda) sequalis erifr ejufdem propofita? rationis menfura? qus~ 
litse. Q_E- !• 

Corol. i. Terminis ^P, ^O^ita ad squalitatem accedentibus. uf 

p,J> 
quam minima fit eorundem difrerentia PQj erit MX_~T vel 

pj> 
MX_j^ aequalis menfurse rationis inter ^Q^&c AP ad Modu- 

hm M, CoroL 



Corol. _.• Unde Modulus ille M eft ad menfurarn rationis intef 
terminos AQ & AP, ut terminorum alteruter AP vel AO ad 
terminorum difFerentiam P O^ ^ 

Corol. 3. Data ratione inter AC & AB, datur fumrr.a omnium 

73 p ® ., 

•—•, & fumma omnium MXj~" eft ut M. Itaque menfura dat_r 

cujufcunque rationis eit ut Modulus Syftematis ex quo defumitur. 

Corol. 4. Modulus ergo, in omni menfurarum Syftemate, fem- 
per xqualis fit menfurs rationis cujufdam determinats: atque immu- 
tabilis : Quatn proinde Rationem Modnlarem vocabo. 

Scholiwm 1. 

Problematis folutio per Exemplum illuitrabitur. Sit z quanfita 
determinata quaevis & permanens, fit vero x quanticas indeterminata 
fiuxuque perpetuo variabilis, ejufque fluxio fit -vj & quseratur rnen- 
fura rationis inter x--*-.v & *- — x. Statuatur hxc ratio asqualis 
rationi inter y & 1, . exponatur autem numerus y per AP, fiuxio 
ejus y per PO, 1 per AB: & ex Corollario primo colligetur fiuxi- 

onem qusfitae menfurse rctionis inter y & 1 effe M X <£ . Repor.?.- 
tur jam pro ^ valor ejus - __ ^ , itemque pro 7 valoris fluxio- 



_«■*. 



: & fluxio menfurae evadet iMX a _^ vel _MX ~ 



five _Min~ "*" '~~f ~" ". f " + & c - Atque adeo menfura iiia rkt; 

2. M in - -■ 773 ~ l " ~ i _i " & c ' Unde patet Gorolkrium fcquen?. 

Cow. 5. Si duarum quantitatum iumma fit - & dirferentia fit a > 

& fumatur iMj-A, A^ = B, Bg=C, C~D,&c: Men- 

fura rationis quam habet quantitas major ad quantitatem minorem> 
erit AH-fBH-*C-K^D-+&c. 

Scholium 2- 

Non abfimili computo menfura rationis inter i-hv & 1 erit 
M in v — _ v* ■+ -f ?/3 — %v* h- f -y 5 — &c. Unde fi menfura illa 

vocstur »*> erit ~_= ?/-^v^^ ! ~ •£ v* h •"- t' 5 , &c : ac pro- 

inde 
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uld? gJ-vv-v»-*iit/*-$vS &c; fimiliterque ~-=.-»- 
f v + _^*,&c. quinetiam ^=v 4 — i*y 5 ,&c; ac denique^zrr^&c. 
Ut igitur viciffim, ex data menfura m, inveniatur r atio quam 
metitur; addendo aequaha squahbus habebitur m ^ Zmm—® 

m tnm m$ 

* _-S * J -+ ,* + tf 4 - U v\ &c ; atque iterum jj- -* ^m -* ^ 
= z>* * -A- 4 - £ «', &c; rurfumque jj ■+ — M - — 

m \ . m tnrs 

** 2~4M4 = ****-«•*» &C ' atC l° e tSndtm M "" _MM 

^ 6MT ^ 2 7M~ 4 "" ^M 5 =*****, &CJ id eft, m-^m 

»j3 /»+ /»' _ 

** 6M3 "* 2TM 4 " + 120 MJ "*■ &C< ~ v ' Itac l ue ratl ° ^ U *" ta inKr 

m mm w 3 ^ 4 » l5 

■i-t-v&t, eftea quarn habet ih- m^_jSm _, "-M5 ^aTM+^T-oir* 

-+■ &c. ad r. Ponaturwz — M, five ~=i; & exinde Ratio Mo- 

M 

dularis erit ea quam habet 1 -+ i -+ i -+ -| -+ 2+ ~ f ' tio -*■ & c « a d -• 

Eodem modo, fi detur ratio inter 1 & 1 — v, menfura hujus 
rationis erit M in v -+ iv z -~t-j v % - J r\v" r -+ f v s , &c. Et vicif- 
fim fi detur rationis menfura m, ratio erit ea quam habet 1 ad 

m mm m* m* #» s 

i-M^Zm-Tw^^m-I^W-"^- Ponatur^-M. 

five »=-; & exinde Ratio Modularis erit ea quam habet 1 ad 

1— 7 -+ _ — 6 -+ A— lio -+• &c. Ex hifce vero patet Corollarium 
fequens. 

Corol. 6. Expofito termino R, fi fumatur iR = A, iA=B, 
f B_=C, _jC_=D, fD = E» &c. in infinitumj & capiatur S = R 
-+A-+B-+C-+D-)-E-t-&c: Ratio Modularis erit ea qua. eft 
inter terminum minorem expofitum R & majorem inventum S. 
Vel expofito termino S, fi fumatur iS = A, ~A_=B, | B =_ C, 
*C_=D, fD=E, &c. in infinitum; & capiatur R = S — A-+ 
B-—C-+D— E -+• &ct Ratio Modularis erit ea qua; eft inter 
terminum majorem expofitum S & minorem inventum R. Porro 
eadem ratio eft inter 2,7182818184^9 &c. et 1, vel inter 1 & 
0,36787944071 8cc» 

Sckh 
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Scholium 3. 

Si forte termini minores defiderentur, qui eandem proxime Rati- 
onem Modularem ita exhibeant, ut nulli ipfis non majores propius : 
inftituenda erit operatio ad modum fequentem. Dividatur termi- 
nus major 2,7" 8 * 8 &c. per minorem 1, vel etiam major 1 per mi- 
norem 0,367879 &c. & rurfus minor per numerum qui reliquus efty 
& hic rurfus per ultimum refiduum, atque ita porro pergatur: & 
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srodibunt quotientes a, 1, 2, 1, 1, 4, 1, 1, 6, 1, i, 8, 1, 1, io, 1, 1, 
12, 1, 1, 14. 1, i> 16, r, 1, &c. His inventis, perficiendae funt binas 
rationum columns, quarum altera terminos continet rationem habentes 
vera majorem, altera terminos quorum ratio eft vera minor; in- 
eundo computationem a rationibus 1 ad o, o ad 1, quae remotirTimae 
funt § veraj inde autem exorfam deducendo ad rationes reliquas, 

quae 
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quae continue ad veram propius accedunt. Mulciplicentur itaque 
termini i & o per quotientem primum 2, & fcribantur facti 2 & o 
infra terminos o & i ; & addendo prodibit ratio i -+ o ad o -+ i, 
Cive z ad r. Hujus termini multiplicentur per quotientem fecun- 
dum i, facuque 2 & i addantur terminis i & o; & habebitur 
ratio 2 -*- t ad i -+• o, five 3 ad 1. Hujus termini multiplicenrur 
per quotientem tertium 2, faftique 6 & 2 addantur terminis pra>- 
cedentibus z & 1; & habebitur ratio 8 ad 3. Hujus termini mul- 
tiplicentur per quotientem quartum 1, factique 8 & 3 addantur ter- 
minis prscedentibus 3 & 1; & habebitur ratio 11 ad 4. Hujus 
termini multiplicentur per quotientem quintum 1, faclique 1 1 & 4 
addantur praecedentibus 8 & 3 ; & habebitur ratio 19 ad 7. Hu- 
jus termini rurfus multiplicentur per quotientem fextum 4, faetique 
-/6 & 28 addantur prsecedentibus 11 & 4, ad inveniendam ratio- 
nem 87 ad 32, & fic porro pergendum quoufque lihuerit, tran- 
fitu alternis fzcto in alteram columnam. Hifce peraclis, habebun- 
tur rationes vera majores 3 ad 1, n ad 4, 87 ad 32, 193 ad 71, 
1457 ad 535, 23215 ad 8544, 49 1 ? 1 a d 18089, &c. Vera au- 
tem minores erunt 2 ad 1, 8 ad 3, 10 ad 7, 106 ad 39, 1254 ad 
465, 2721 ad 1001, 25946 ad 9545, &c. Atque hae quidem 
funt prscipuae & primariae rationes, quibus ad rationem propofitam 
•continue appropinquatur. 

Quod fi cxquiratur integra feries rationum omnium vera majo- 
rum qua? ita dari poffint, ut nulla minoribus terminis defignata 
ratio v.era major ad veram propius accedat ; & fimiliter ferics in- 
tegra rationum omnium vcra minorum qus ita dari poffint , ut 
nulla minoribus terminis defignata ratio vera minor ad veram pro- 
pius accedat : inter primarias illas modo inventas inferendoe funt 
aliae fecundarise rationes. Hje vero locum habent ubi quotiens uni- 
tctem fuperat. Inveniuntur autem mutata multiplicatione, quae fu- 
pra per quotientem facla eft, in continuam additioncm tcrminorum 
tot vicibus quot funt unitates in quotiente. Sic quia quotiens 
primus erat 2, termini 1 & o bis addendi funt terminis o & 1 ; & 
fammae dabunt rationes 1 ad 1, 2 ad 1. Hi ultimi termini 2 & 1, 
quia quotiens fecundus erat 1, femel addendi funt terminis 1 & o; 
& fiimma dabunt rationem 3 ad 1. Hi termini 3 & 1, quia quo- 
nens tertius erat 2, bis addendi funt terminis 2 & 1 ; & fummaj 
dabunt rationes 5 ad 2, 8 ad 3. Hi ultimi termini 8 & 3, quia 
quotiens qu.artus erat 1 , femel addendi fun,t terminis 3 & 1 j & 
funjmx dabunt rationem 11 ad 4. Hi termini 1 1 & 4, quia quo- 

tiens 
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tiens quintus erat i, fernel addendi funt terminis S & 3 ; & fumnia* 
dabunt rationem 19 ad 7. Hi denique termini 19 & 7, quia quo- 
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tiens fextus erat 4, quater addendi funt terminis n &4, & fum- 
mae dabunt rationes 30 ad 11, 49 ad 18, 68 ad 25, 87 ad 32. 
Et fic porro procedere licebit quoufque commodum videbitur. 
Ifta tandem operatione peracta, feries integra rationum omnium vera 
majorum, erit 1 ado, 3 ad 1, 11 ad 4, 30 ad 11, 49 ad 18, <S8 
ad 25, 87 ad 32, &c. firoiliterque feries integra rationum omnium 
vera minorum, erit o ad i> 1 ad 1, % ad i, 5 ad 2, 8 ad 3, 
19 ad 7, &c. 

Harum approximationum utilitas ad alia multa fefe diffundit : 
quapropter earum inventionem aliquanto prolixius expofitam dedi, 
per Methodum quae mihi firnpliciffima & facillima videtur. Idem 
argumentum paulo aliter pertra&arunt Viri celeberrimi Wdlijim 
& Hugenius. 
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Propo S I T ip II. 
Logarhhmorum Canonem Briggianum conftruere. 

NUmerorum Compofitorum Logarithmi derivantur ex Logarith- 
mis Primorum componentium, per adciitionem folam ; horum 
autcm invcftigatio pluribus modis inftitui poteft : Exemplum uni- 
cum appono. 

Per Corollarium quintum Propofitionis fuperioris, fcribendo i pro 

M, inveniantur Logarithmi rationum inter 116 & 125, 225 & 224, 

2401 & 2400, 4575 & 4374 i qui vocentur refpe&ive p, q, r, s t 

& Logarithmus denarii feu rationis decupli erit 235)/» -+ 905» — 63 r 

-+ 103 s, five 2,301^8^091994 &c. Itaque cum Logarithmus Briggianus 

denarii fit 1; fiat fper Corol. 3. Prop. 1.) ut denarii Logarithmus 

modo inventus 2 >3°*f 83-091994 &c, ad Modulum fuum 1, ita denarii 

Logarithmus Briggianus 1, ad Modulum ' Briggi&num, qui adeo erit 

0,434*94481903 &c. Ponatur ergo deinc eps ifte valor pro M, & erunt 

MX 202/> -4- 76'q — 53 r -+ 8ys , MX K>jp -+ 63 ^ — 44^ .-+ 72 s, 

MX 1 14/» -+■ 43 q — $or -+ 49 s Logarithmi Briggiani numerorum 

7, 5, 5. Logarithmus numeri 2 habetur, fubducendj Logarithmum 

numeri 5 \ Logarithmo numeri 10. Atque ita dantur & Modulus 

Briggianus & Logarithmi Primorum omnium qui funt minores de- 

nano. 

Logarithmi numerorum fequentium Primorum 11, 13, 17, 10, 
23, &c. ita computari poffunt. Quseratur tum factus a numeris 
Primo propofito utrinque proxime adjacentibus, tum Primi ipfius 
quadratum, quod femper unitate factum illud fuperabit. Loga- 
rithmo rationis quadrati ad fa&utn (per Corol. 5. Prop. 1. inveni- 
endo) sddatur ipfius facti Logarithmus, qui femper componetur ex 
datis Logarithmis Primorum qui propofito Primo funt minores : 
& femmimma erit Logarithmus Primi quaefitus. 

Corol. Canonis Briggiam Modulus eft o,434*944 8l 9°3 &c : Hujus 
vero Reciprocus eft z,z°if$f°9i99* &c. 

Scholium. 

Ad hunc itaque modum perfici poflet Logarithmorum Tabula arn- 
plifllma, qualis edita eft a Bri<rgio vel Vlacco. Inventioni autem 
Numerorum & Logarithmorum fibi invicem congruentium, qui in- 

termedii 
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termedii funt & ultra Tabute Iimites exaimint, abunde fufficict 
terminus primus Seriei quae in Corollario quinto Propofitionis prs« 
cedentis exhibetur. 

Si dato Numero intermedio quxratur ejus Logarithmus; pone a & e 
pro Numero intermedio propofito atque huic proximo tabulari, ita ut 
a defignet majorem, e minorcm,- fit eorum fumma *., difFerentia x; 
pone a pro Logarithmo rationis quam habet a ad e, hoc eft, pro 
exceflii Logarithmi Numeri a fupra Logarithmum Numeri e : & 

erit Ar=2M— quamproxime, 

Si quaeratur Numcrus qui congruit Logarithmo intei medio ; quo- 

mam eit *=r = vel j ent x — — — a vel — - — e 

X 10. — X 2C-+.V M-i-^A M— |A 

quamproximc. 

Propositio III. 

Syftetnatis cujufvis Logometrici conftruttionem ex- 
ponere per Canonem Logarithmorum. 

Caf. i ,C* I dctur, e Syftemate propofito, menfura rationis alicujus de- 
i3 terminatas: rationis cujufvis oblatae menfura, erit ad men- 
furam illam datam dctcrminatae rationis, ut oblatae rationis Logarith- 
mus, ad Logarithmum rationis ejufdem determinatae. 

Caf.z. Si non detur, e Syftemate propofito, menfura rationis ali~ 
cujus determinatae : mveniendus erit Modulus propofiti SyftematiS) 
per Corollarium fecundum Propofitionis prima?. Et menfura cujuf 
vis oblatae rationis, erit ad Modulum inventum, ut oblatae rationis 
Logarithmus, ad Canonis Modulum. 

Cafus hujus ultimi habentur Exempla in fequentibus. 

Propositio IV. 

Spatium quodvis Hyperbolicum quadrare per Canonem 
Logarithmorum. 

SIT Hyperbola quaevis ERSF ccntro A, Afymptcris ABC, 
AD defcripta; & quxratur arca BEFC quam chudunt rcctx. 
BE, CF ad Afymptoton AD parallelae. Ccmpkatur parallelo- 
grainmum ABED, & ad hunc Modulum inveniatur (per Propo- 

C i fitionem 
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fitionem tertiam) menfura rationis inter AC & AB vel inter BE 

& CF: Dico menfuram inventam aequalem fore magnitudini areaj 

quaefita; BEFC. Nam divifa concipiatur hujus areae bafis BC 

in particulas innumeras 

quam minyrias P Q, ea 

tege, ut ubique detur ra- 

tio ilia qux eft inter AQ 

& AP, & ducantur A- 

fymptoto AD parallels 

PR,QS. Quoniam ita- 

que e&AQjatAP; erit 

divifim PQjit AP, hoc 

eft, ut PR reciproce. 

Undedataeftarea PRSO, 

quae proinde poteft haberi 

pro menfura rationis datae quae eft inter AQ^&c AP. Hujus au- 

tem menfurae Modulus erit parallclogrammum ABED, perCorol.2, 

Prop.r. Nam fi compleatur aequale parallelogrammum APRT; fta- 

tim intelligetur, ita illud fe habere ad aream PRSO, ut fe habet 

AP ad PQ. Similes ergo fummas arearum atque rationum utrin- 

que colligendo; area tota BEFC erit menfura rationis totius quae 

eft inter ~AC & AB, vel inter BE & CF t ad eundem Modulura 

ABED. 

A!:a. Sitrurfus Hyperbola qua?vis AP, centro C atque Afymp- 
toto CB defcripta; & quxratur area Se<9oris cujuflibet CAP, femi- 
diametris CA CP curvaequc AP interjecti. Produ&a femidiame- 
tro utravis CAQ_ ultra 
verticem A, ducatur il- 
Kus conjugata CR ; & ad 
ipfas CQ^ CR ordinatim 
applicentur a" punfto P 
redte POj PR, quae 
Afymptoto CB occurrant 
in Z & X; deinde aga- 
tur AB quae Hyperbo- 
lam tangat in A, Afymp- 
toton fecet in B reftam- 
que CPmD: & Trian- 

gulo ABC exiftentc Modulo, area quaefita fe&oris CAP erit men- 
fiira rationis inter OZ-*QP8c AB, five rationis inter AB & QZ-QP, 

five 
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five fubduplicatse rationis inter OZ -+■ OP &■ QZ—QP, five fub- 
duplicatx rationis inter AB -+ ^?D & ^5 — ^Z) ; vel erir menfunf 
rationis inter i?P -+ i?A" & CA, vel rationis inter CA & RP—RX, 
vel fubduplicatae rationis inter RP -+ RX 8c RP — RX. Nam fi 
ducantur rectae ^4£, / , .F quae fecent Afymptoton CS in E &: F, 
alterique Afymptoto parallelae fint : aequales erunt hae omnes rationes 
rationi quam habet AE ad PF, vel CF ad CE; erit & fe&or CAP 
areae EAPF aequalis; fimiliterque triangulum ABC duplicato fri- 
angulo AEC, ilve parallelogrammo Afymptotis & Hyperbolae in- 
fcripto aequabitur. Quare patet propofitum ex fupra demonftratis. 

Data vcro pcr modum priorem area BEFC, vel per modum po- 
fteriorem area CAP; dabitur aliaquacvis area Hypeibolka ad arcurri 
EF, vd ad arcum AP terminata: quippe quae. fempcr eft areae 
modo inventae & areae alicujus reclilineae vel fumma vel diffe- 
rentia. O^ E. I. 

Schqlhim. 

Hinc facilem habent folutionem Problemata otnnia, qiracanque 
pendent ab Hyperbolae quadratura. Exemplum fatis luculentuni 
praebebit defcenfus gravium in Mediis, quorum refiftentia eft in du- 
plicata ratione velocitatis corporis motir Sit V velocitas maxima 
quam corpus in hujufmodi Medio, 
infinite defcendendo, poteft acqui- 
iere; T dimidium temporis quo 
eorpus idem in eodem Medio , 
vi fola ponderis fui relativi, abf- 
que refiftentia cadendo velocitatem 
illam acquiret; S fpatium hoccc 
cafu defcriptum; R. pondus rela- 
tivum corporis in Medio refiften- 
te: & quaeratur fpatium jt quod 
corpus defcendens, tempore quovis 
t, defcribet in Medio refiftente; 
& refiftentia rquam patitur in fine 
illius temporis; & velocitas v ex 
ifto defcenfu acquifita. 

Centro D, vertice A defcribatur 
Hyperbola aequilatera AT, cujus 
uua Afymptotorum eft DC & ad 
verticem tangens AC femiaxi AD aequalis. Capiatur area DAT ad 
dimidiumtrianguli DAC ut t adT,fecetque JDZtangentem ^Cin P% 
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*& erit v fid V ut -^P ad -^C. . Sit -^it ipfis AC, AP tertia 
proportionalis : & erit r ad R ut AK ad AC. Ad tangentem^C 
erigantur normales CZ, KN, AB; centroque C & Afymptotis CA, 
CZ defcribatur Hyperbola quaevis BN: & erit s ad S ut area 
ABNK ad re&angulum C/Cyv. Patent haec omnia per Propofitiones 
oftavam & nonam Libri fecundi Philofophiae Newtonianx. 

Eft itaque * ad T ut area Hyperbolica DAT ad dimidium tri- 
anguli DAC, hoc eft, ut dimidiata menfura rationis inter AC-t-AP 
& AC—AP ad illius menfurae dimidiarum Moduium. £rgo fi 
recta quaevis EF producatur ad f, ifa ut t iit meniura rationis in- 
ter Ef & EF ad Modulum T, & bifecetur Ff in G: erit GF ad 
C£ ut AP ad ^C, hoc eft, ut v ad V. Sumantur GE, GF, 
G H continue propor- 
tionales: & erit GH 
ad GE ut AK ad 
AC, hoc eft, ut r ad 
R. Erit infuper EG 

ad £//" ut C^ ad CK; unde cum fit" s ad S ut area ABNK ad 
redangulum COV, hoc eft, ut menfura rationis inter C~A & CK 
vel inter EG & £.// ad menfurae Modulum : erit .s menfura rati- 
onis inter EG & EH sd Modulum S, atque inde dabitur. 

Ex hifce porro facillime fe prodit, per unicam quamvis Hyper- 
bolam, conftruftio non inconcinna ; quam & adfcribere vifum eft ob 
dignitatem Problematis. In recta quavis GE fumatur utcunque 
punctum F inter E & G, & ab altera parte capiatur Gf ipfi GF 
aequalis , & fint GE, GF, GH continue proportionales. Deinde 
per puncla E, F, H, G,f ducantur fibi invicem parallelae recta; ER, 
FL, HM, G Q, fl, jtjuas fecet Hyperbola qua?vis LMQJ cen- 
tro E, Afymptotis ER, EG defcripta, & compleatur parallelogram- 
mum EG QJl. Jam (i fit t ad T ut area Hyperbolica LFfl ad 
paralklogrammum E Oj erit s ad S ut area MHG O ad E O ; v ad 
Vut GF ad GE; r ad R ut GH ad GE. ~*" 

Libet & cafum alterum adjicere ubi corpus afcendit; ne forte 
analogia illa, quae inter utrumque fervari debet, in allata conftru- 
ctione quodammodo perire videatur. Ergo eadem atque prius 
denotantibus V, R, T, S, ponantur v & r pro velocitate & refiften- 
cia fub afcenfus initio, s pro fpatio quod corpus afcendendo defcri- 
bere poffit antequam tota velocitas amittatur, t pro tempore hujus 
afcenms. Ad EG erigatur perpendicularis GO ipfi EG aequalis, 
& fumendo pun&a F,f, ad eafdem diftantias hinc inde a punclo G, 

jun- 
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jungaatur OF, 0/, quibus occurrat in T & / circuli arcus TGt 
centro defcriptus, & fint Gh, Gf, GE continue proportianaks, 
&c ducatur ipfi ER parallcla bm Hyperbolx occurrens irj m. De- 




inde Ci t fit menfura anguli FOf ad Modulum T, hoc eft, fi t fit 
ad T ut arcus TGt ad radium OG: erit s menfura rationis inter 
Eh & EG ad Modulum S, vel erit j ad S ut area Hyperbolica 
mhUQ^ ad E Oj & v erit ad V ut Gf ad G E; atque r ad R 
nt Gh ad 6"/;*. 

Propositio V. 

Logijikam defcribere per Canonem Logarithmorum. 

SI ad Logiilicoe BOJDG Afymptoron APCF ordinatim appli- 
centur bina: quxvis recta? AB, FG intercludentes Afymptoti 
portioncm quamvis AF: srit illa portio menfura rationis quam ad 
invicem habent ocdinataj;- ha>c utique eft natura Curvae notiffima. 
Iritegrum ergo tk perfectum Syltemn Logometricum per hanc Li- 
neam exhibetur : id quod etiam de Hyperbola dici poteft per Pro- 
pofitionem prscedentem > de Spirali iEquiangula per fubfequentem ; 

oam 
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jiam omitto complures alias Figuras, quae & ipfae dudum funt in 

Geometriam receptae. Itaque fi detur Afymptoti pofitio & fimul 

duo pun&a per quae Curva tranfire debet, dabuntur pun&a reliqua 

per cafum priorem Propofitionis tertiae. Quod fi data pofitione 

Afymptoti, detur infuper Syftematis Modulus atque unicum pun&ura 

per quod ducenda erit Curva; invenientur puncta reliqua per Ca- 

fum pofteriorem Propofitionis ejufdem. Ifte vero Modulus quo 

pa&o definiendus fit, & qualem habeat magnitudinera, jam oportet 

exponere. 

Ducatur refta BC quae Curvam tangat in B & Afymptoton fe- 

cetin C. Dico primo, magnitudinem fubtangentis AC eandem per- 

manere ubicunque fumatur pun&um B. Intelligatur enim Ordinata 

P0_viciniflima Ordinatae ARB, reda vero QR parallek Afymp- 

toto AC, ac detur Ordinatarum 

intervallum illud quam minimum 

AP. Ob datam igitur lineolam 

AP, dabitur ratio quam habet 

AB ad P Q_, & divifim ratio 

quam habet AB ad RB, atque 

adeo (propter fimilia triangula 

BAC, BRQJ ratio quam habet 

ACzi KO_ five AP, atque inde 

magnitudo ipfius AC 
Dico fecundo, detcrminatam 

hanc & immutabilem fubtangen- 

tem AC, efle Modulum ad quem 

exigendae funt menfurae illae inter- 

ceptas AF. Patet hoc per Co- 

rollarium fecundum Propofitionis 

primae: nam dum termini^B & 

P Q_ ad aequaiitatem proxime ac- 

cedunt, erit AC ad AP, qua? metitur rationem inter AB & PQ, 

ut terminus AB ad terminorum differentiam BR. Unde data fub^ 

tangente, facilis eft defcriptio Curvae & folutio Problematum om* 

nium quae exhinc pendent. 

Si Curva jam defcripta habeatur, fubtangentis magnitudo fic de- 
terminabitur. Producatur Ordinata quaeyis CD ad E, ita ut CE 
ad CD rationejn habeat Modularem, per Corollarium fextum Propofi- 
tionis primae definitam; & re&a EB quae a pun&o E parallela du- 
citur Afymptoto, quaeque Curvae occurrit in pun&o B, aequalis 
erit fubtangenti quxfits. * Corol. 
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Corol. t, Area ABIH, quae inter Curvam BDI & Afymptotots 
ejus ACH infinite verfus /f/ extenditur, & ad alteram partem ab 
Ordinata AB terminatur, aequalis eft parallelogrammo ABEC ab 
Ordinata eadem AB & fubtangente AC comprehenfo. Componun- 
tur enim area & parallelogrammum ex elementis quae funt ut 
AP%AB & ACyiRB, quaequc adeo aequantur propter- analo- 
giam inter AP & RB, AC &c AB. 

Corol. 2. Atque hinc, ob datam fubtangentis magnitudinem, area 
illa indcfinita erit ut Ordinata ad quam terminatur. 

Scholium. 

Hujus Propofitionis ufus per Exemplum declarabitur. Proponatuf 
ad quamlibet altitudincm a iliperficie telluris, invenire denfitatem 
Atmofphsrse. Sit AB telluns fuperficies, & abinde iurium pro- 
ducatur perpendicukris AH, atque ad hujus puneta fngula du&ae 
concipiantur Ordinatae FG, qu« fint ut Aeris deniltates in locisjF; 
6c Ordinararum termini omnes G in Linea Logiftica BDGI fiti 
erunt. Patet. hoc per Corollarium fecundum fiujus Propofitionis. 
Nam area indefinita FGIH eft ut quantitas feu pondus Atmofphaer* 
fupra locum F, & pondus illud efi vis quae comprimit Aerem in hoc 
loco, iilhiic vero vis (uti docet Experientia multiplex) eft ut Aeris 
compreffi denfitas FG. 

Itaque fi quotlibet altitudines fumantur in Arithmetica progref- 
fione: denfitates Aeris in his altitudinibus erunt in progreffione Gt- 
metrica; & differentia binarum quarumvis altitudinum, erit meniu, :j 
rationis qux eft inter denfitates Aeris in iftis altitudinibus. 

CefTante vi gravitatis, ita jam per vim aliquam extraneam intel- 
ligatur Aeris facta compreffio, u/ eandem habeat ubique denfitatcm 
quam ad terrae fuperficiem ; & quantitas ejus, quae modo erat ex- 
pofita per aream indefinitam HABI, nunc per aequale rectangu» 
lum ABEC exhibebitur. Atmofphaerae hujus homogeneae altitudo 
AC, eft ad altitudinem Hydrargyri in tubo Torrkeiltt, ut gravitas 
Hydrargyri ad gravitatem Aeris; atque inde datur. Huic autem 
datae altitudini aequatur (per Corol. i.) fubtangcns Curyae BDGI, 
atque adeo Modulus Syftematis menfurarum cmaium AF. Eft 
ergo Logarithmus rationis inter denfitates Aeris in binis quibufvis 
altitudinibuv ad Modulum Canonis, ut akitudinum earundem dif~ 
ferentia, ad Atmofphaerae prxdictae homogeneae altitudinem illam 
datam AC. 

D Haec 
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Hsc ita fe habent ex Hypothefi, quod visgravitatiseadcm fit ad 
omnes altitudines. Ceterum ex Philofophia Newtomana conftat eam 
diminui, in recefTu a centro telluris, in duplicata ratione di- 
ftantise : condufio itaque paulo aliter fe habebit. Sit S centruni 
telluris, & AB fuperficies ejufdemj fumatur ipfis SF, SA tertia 
proportionalis Sf, erigatur ordi- 
nata fg qux Cit ut Aeris denfitas 

in Fx & Curva Bgn quam pun- J 

ftura g perpetuo tangit, erit ea~ I 

dcm atque prius Logiftica , fed T . 

inve-rfo fitu. Augeatur enim al- ~T 

titudo AF particula quam mini- 
ma FAl, capiatur Sm ad SA ut 
SA ad SM, ducatur Ordinata 
mn qiiae fit ut Aeris denfitas in 
M; & erit Sm ad Sf \xt SF ad 
SM, & divifim fm ad FM ut 
£/ad i"^/, five ut Sfad SF, hoc 
eft, ut SAq ad Si^. Unde/z» 
eft ut SFa inverfe & FM di- 
redte, id eft, ut gravitatio & mo- 
Jes Aeris inter F Sc Mconjnn&Am; 
adeoque fm%fg five sxcn fgnm 
eft ut gravitatio, moles & denfitas 
ejtifdem Aeris conjun&im, hoc 
eft, ut preffio illius in Aerem in« 
feriorem : & fumma fimilium om. 
nium arearum infra fg eft ut fiim- 
ma preffionum omnium fupra F, 
id eft, ut Aeris in F denfitas fg : 
& fummarum difierenth fgnm ut 
denfitatum differentia fg — mn. 
Deturlineok/Vw; &erit/g utarea 

fgnm, adeoque ut fg— mn, atque inde (componendo ) ut mn. Ergo 
data lineola fm erit menfura dats illius rationis qua» eft inter fg & mn: 
atque hinc patet Curvam Bgn effe Logifticam. Sed & eandem efte 
cum fupra defcripta Logiftica, facile abinde coliigitur, quod ordi- 
aatae bafi AB viciniffim» & ad aequalia intervalk quam miimnsi dif- 
pofits, refpcftive fint aeqmles m utraque Curva; ac proindo czicm 
curvatura, eadem inclinatio tangentis ad pun&um B, eademque 
fiibtangentis magnitudo,. * TLzgo 
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Ergo fi diftantia; SF % centro telluris, capiantur in Mufica pro- 
grcffione ; harum reciprocas, nempe diftantia; Sf, erunt in progref- 
fione Arithmeticaj & Aeris dcnfitates fg erunt in progreffione Geo- 
metrica. 

Ad inveniendam itaque denfitatem in loco quovis F, rninuefid» 
cfl: altitudo AF in rationc diftantia; SF ad telluris fcmidiametrum 
SA: & Logarithmus rationis intcr denfitates Aeris in A & F, eric 
ad Modulum Canonis, ut altitudo illa diminuta Af, ad Atmofphaeras 
homdgenea; altitudinem AC. 

Quaj fupra dcmonftrata funt, accurate obtinebunt, fi modo At- 
mofph&ra ex Aere pariter Elaftico tota conftet : rationes igitur alla- 
n; paululum conturbabunt admifti vapores atque exhalationes, qui- 
bus etiam accedet Caloris Frigorifque diverfa temperies ad altitu- 
dines divcrfas. 

Propositio VI. 

Logarithmorum Canonem ad Spiralem ^/Equiangukm 

accomodare. 



/T? Quiangula Spiralis appellatur Lines illa curva ADE, quas 
ilj polo P defcripta, in eodem dato angulo fecat exeuntes a pol» 
radios PA, PD, PE, &c. 

Si centro P & intervallo quo- 
vis PA defcribatur circulus 
ABC, qui radiis PA,PD, PE 
occurrat in A, B, C: Dico in- 
terceptum arcum BC menfii- 
ram fore rationis quam habet 
PD ad PE, & interceptum ar- 
cum AB menfuram rationis 
quam habet PA ad PD. Di- 
vidatur enim arcus AB in par- 
ticulas quam minimas & squa- 
les OR, & jungantur PQ,PR 
fecantes Spiralem ad S & T in 
«ngulis datisP .Sr, PTS: & ob 
datam particulam QR, dabitur 
angulus QP R, atque adeo fpecies Figuras SPT, & ratio laterun» 
PS, PT. Data ergo particula Q^R menfura erk ratioms datae quam 

D a haber 
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habet FS ad PT; & ftrmma particularum, nempe areus AB, rrnen- 
Htra crit (ummae imiilis rationum, iioc eft, rationis. quam habet 
PA ,'aJ /"D. Et eodem argumento, erit arcusBC menfura rationis 
quam hahet /' D ad />£. 

D;ic&tur AF Spiralem tan- 
S"e.is ad Circuii & Spiralis irt- 
terfccHorjfem A*, huic vero in 
F occurrat recia P C qua: ad 



raclium PA normahs erigitur 

& fiibtangens PF erit menfu- 

rarum EVloJuIus, pcr Corol. 2. 

Prop. 1. Nam i\ in recia PS 

ikmatur P V ipfi PT aequalis» 

Cv jungantur puncla V, T; fimi- 

liaerunt triangula PAF, VST. 

IJndc PFedad VT m. PA 

ad rs, fed & FT eft ad j?£ 

uc P7* ad PA: ergo exaequo 

pcrfurbate, PF eft ad 0_R qua? 

metitur rationem inter PS ad i 5 ?", ut terminus PT ad termindrtffii 

dificrentiam FS, 

Schaiium. 

Spiralem aequiaiigulam, ad Meridianae Nautics divifionem demon- 
irrandam, feliciter adhibuit Geometra .clariffimus Edmundm.Halleim. 
Sit acp pars ocbva Sphsrse terreftris,. p .Rolus, «?«■■ quadrans 4£qua- 
toris, rt/> quadrans Meridianij & quasratur magnirado reftse» qiwe 
propofitum qucmlibet hujus arcum defignet in Planifphasrio. Per 
/Equatoris & Meridiani interfectionem a, ducta. intelligatur linea 
Helicoeides adc qua? fecet omnes Meridianos ad angulurn femirectum, 
huic ctcurrac in d parallelus .-Equatori circulus gd, per idem pun- 
ctum ^sgatur Meridianus pdb; & longitudo intercepti arcus iEqua- 
toris ab, erit magnitudo Nautica quaefita. arcus ag. R,efolvatur 
snim arcus ag in particulas innumeras quam minimas gk, ducatur 
parallelus kjnn, fecans Meridianum pdb in n, LineanCade m m; 
& achis Meridianus pmh abfcindet Jiquatorrs particuJam bh, quse 
«xit ad mn, five huic (ob angulum femiredtum mdn) aqualem dn 
vel gkj ut peripheria JJquatoris ad peripheriam paraileh kjnn, Eft 
ergo particda ^A magnitudo Nautica particuls gk> & fumma par» 
tkularum omniuni kh y nempe langitudo arcus ab, magnitudo Nait- 

tica 
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cica fummae particularum omnium g^, id eft, arcus ag. Manente 

jam zEquatore abc vel ABC, concipiatur Sphaerica iuperficies in 

plano ejus Stereograp]uc;e dgpjggi ; & Polo f oocupante ccntrum P r 

projicientur Meridiani pga, pdb, pcc in totidem reclas PA, PDB, 

PEC a. centro P exeuntes, ita ut diihntia abjnde puncii cujufvis J& 

vel A, tangens fic arcus 

dimjdiati pd vdpa quem 

diftantia ii!a repraefenut. 

Linea vcro Helicoeides 

ade convertet fc in Spira- 

fem acquiangulam ADE, 

polo P deferiptam, & ie- 

earstem radios fuos om- 

nes ad angulum femi- 

seifium. Hoc fiquidem 

pofhilat nota Lex hu- 

jufce Projectionis, ut an- 

guli omnes eandem in 

Piano ac in Sphsrica 

fuperficie magnitudinem 

fervent. Arcus itaque 

propofiti a g magnitudo 

Nautica ab vel AB, eft 

;,d fubcangentem PF vel huic jam aequalem Sphxras radfum PC, ut 

Logacithmus rationis inter PAS: P D, hoc ellv inter tangentes di- 

midiatorum arcuum pa & pd, vel pa & pg, ad Modulum Ca- 

nonis. 

Hinc quoniam longirndo Radii eft ad longitudinem arcvis minuti 
unius primi, ut $457,7+6770784939 &e ad 1, & reciprocus ModuliCa- 
nonisctl i,;°i5 ,3 J' 9*5>9+&c, atque iu numeriin fe muitiplicati (.fficiunt 
791 5,73-h6"7S978jj>&c: fi magnitudo ilia Nautica^B in minutis prirms 
exhibenda iit, uti mos cxigit; iubduch tangente artificiaii dimi- 
diaci arcus pg a tamrence artificiaii diniidiati arcus pa, multipfice- 
tur refiduum per cumerum 79 i^i^^ySgjSi^i &c, ct facius dabic 
partes Meridionales defideratas. Pennde vero ie habebit conciufio 3 
hvce in ,'Equacore, fivs extra bunc aiibi ad utramvis partem loce- 
cur punctum a. 
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SCHOLIUM GbNERALE. 

IN eum potiffimum finem praecedemia confcripfi, ut allatis aliquot 
Exemplis oftenderem, qua commodiffima ratione Logarithmorum 
ufus in Geometriam recipi, & ad refolutionem Problematum diffici- 
liorum adhiberi poffit. Vifum cft hoc loco nonnullas adjicere por- 
ro conftructiones, eodem confilio effeclas, quae mihi ifta tradtanti 
fubinde Mc obviam non invitae dederunt : ut ita, ex uberiore ipeci- 
mine, de praeftantia Methodi hujus 
Logometricae judicium feratur. 

Parabolae ^polkniana AP fit A 
vertex, F focus, AO^ axis, PjO 
ordinatim applicata ad axem. Du- 
catur AL qui bifariam fecet P Q^_ 
in L, & productae adjiciatur LM 
quae fit menfura rationis inter 
LA -+ AO_ & QL ad Modu- 
lum A F: & reda AM a;qualis 
erit arcui Parabolico AP. 

Spiralis Archimedea PQ fimilem habet extcnfionem in reclam. 
Sit j^polus ejus , OP radius a 
polo du&us ad Curvae quodlibet 
punftum P, & ad eum radium 
normalis QA. Ducatur LApz- 
rallela tangenti Spiralem in P, quae 
radium PO^bifariam fecet in Z,; 
& ponendo AF ad QL ut QL 
ad QA, ipfi AL adjiciatur L M 
quae fit menfura rationis inter 
LA-i-AO^Sc QL ad Modu- 
lum AF: & refta AM aequar 
bitur Spiralis arcui P Q. 

Spiralis Reciprocae AeE fit A polus, AB radius primus & in- 
iinitus, CD afymptotos radio primo parallcla ad diftaritiam ACi 
& invenienda proponatur hujufce Curvaj longitudo. Inter Spira*- 
lem illam vulgarem Archimedis atque hanc, quam Reciprocam ap- 
pello, ifthajc intercedit differentia, quod cum illius radii fint ut an- 
guli quos faciunt cum radio fuo primo, hujus radii e" contrario 
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funt reeiproce ut iidem anguli: 

eandem utique pioportionem ha- 

bet radius AE ad ndium -^fe 

quam habet anguius eAB ad an- 

guium EAB. UYide fucile col- 

iigitur, li ad puncra £ & e du- 

cantur tangcntes EF, ef, & ad 

ndios AE, Ae erigantur nor- 

males AF, Af, fore normales 

iftas fibi invicem & Afymptoti 

intervallo AC oequales. Invenie- 

tur autem longitudo cujufvis ar« 

cus Ee, ponendo LM menfuram 

rationis inter AE & EF — 4F 

ad Modulum AF, & fimiliter 

Im men r uram rationis inter Ac 

& ef — ,Af ad sequalem Modu- 

lum Af. Nam fi tangentium dif- 

ferentiae EF — ef adjiciatur men- \/ 

furarum difFerentia Im — LM, $ 

aggregatum aequabitur arcui Es. 

Linea illa Logiftica, cujus aliqius expofuimus affe&iones in Prc* 
pofitione quinta, non abfimilem habet longitudinis fua? determina- 
tionem; quara & hoc loco appomm in eormn gratiam qui hujuf- 
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modi contemplationibus delectantur. Oblata fit igitur Logiftica 
EMem, cujus Afymptotos AFaf: ■& qusratur longitudo cujuf- 
vis arcus Ee, Demiifis in Afymptoton perpendiculis ELA, tU, 

Sc 
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& du&is tangentibus EF, ef, capiatur AL aequalis exceflui quo 

tangens EF fuperat fubtangentem AF, & fimiliter al aequalis cx- 

cefiiii quo tangens ef fuperat fubtangentem af: Hc at?ns LM, Im 

Afymptoto parallelis, fi tangentium difierentiae EF — ef adjicia- 

tur parallelarum differentia Im—LM, aggregatum «quabitur ar- 

cui Ee. 

Accedo ad CifToidem Diocleam. Sit A vertex ejus AB dia- 

meter Circuli genitoris, BC Afymptotos, jPO^perpendicularis in 

diametrum demifla, Ciflbidi in P & diametro in 0. occurrens. 

Agatur AC qua; fecet Afymptoton in C ac faciat angulum BAC 

qui fit refti pars tertia, fumptaqne inter BQ^tk. BA rredia pro- 

portionali BD jungatur CD; de- 

nique pcr medium perpendiculum 

PQ ducatur AE recta, qux oc- 

currat Afymptoto in E : & Cif- 

foidis arcus AP aequabitur du* 

plicato exceflui rectas AE fiipra 

diametrum AB, & fimul tri- 

plicatae menfurs rationis inter 

BA-+AC 8cBD-+ DC ad Mo- 

dulum BC. 

Si Ciflbidis arca APQ^con- 

vertatur circum axem A Oj^ ge- 

nerabitur folidum cujus dimenfio 
pendet a Logometria, & flc con- 

ftruitur. Sint AQ, AB, A R, 

AS, AT continue proportionales ; 

deinde ad Modulum TS capiatur 

QX menfura rationis inter AB 

& BQ, & retro ponatur XZ aequalis ipfi SR una cum dimidio 

ipfius RB ac triente fimul ipfius BOj & folidum Ciflbidale axem 

habens ^0_bafifque femidiametrum P Q, aequabitur Cylindro cujus 

eadem eft bafis & cujus altitudo eft OZ. 

Adjungam folidum ex Conchoide Nkomedh genitum. Sint AE, 
ae Curvae conjugata?, polo P, regula CD, intervallo CA vel Ca, 
axe PaCA ad regulam normali, verticibufque A & a defcripra;. 
Per polum P ducatur ad libitum recta PeDE, regula; occurrens 
in D, Linea? vero in E & e: & ex natura Conchoidis, erunt feg- 
menta DE, De intervallo CA vel Ca asqualia. Eodem intervajflo 
sentroque P defcribatur circuli arcus RS fecans axem P C in R & 

re&am 
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re&am PD in S: & femimmma folidortira Conchoidalium qus 
generantur ex converfione Figurarum AEDC, aeDC circum axem 
AaP, erit ad fectorem Sphsrae genitum ex circuli fe&ore PR S cir- 
cum axem eundem converfo, ut 3 PCXPD -*■ <P^ ad PRq, Eo- 
rundem vero femidifferentia Cy- 
lindro aequatur, cujus bafis eft 
circulus diametro Aa defcriptus, 
& cujus altitudo eft menfuradu- 
plicata rationis inter PD 8i PC 
adModulum PC. 

Area vero Figuras totius AEea 
sequatur rechngulo cujus bafis 
cftAa, & cujus altitudo C/Weft 
menfura rationis inter PD -+ DC 
61 PC ad Modulum PC. Quod 
fi defideretur quadratura partium 
AEDQaeDC; dudlis adaxera 
fiormalibus AF, af, in regufc 
CD fumenda eft CN quae fit 
anguli CPD menfura ad eun- 

dem Modulum PC: & afta per pun&um ^/ re&a F^f/qu» pa- 
ralleia fit refta; jungenti punfta P, N, quaeque occurrat normali- 
bus in F .& f; erit area AEDC squalis Trapezio AFMC» & 
area aeDC squalis Trapezio afMC, 

Hyperbola; quadraturam 
in fuperioribus expofitam 
dedi, eo modo, qui mihi vi- 
fus eft ad propofitum quam 
-maxime accommodatus. Li- 
bef aliam conftrucTrionem hoc 
loco apponere, & fimul ad- 
jicere gravitatis centrum. 
Oblata fit portio interior 
ADB, interclufa curvae ADB 
& re&ae cuivis AB ad dia- 
metrum P Q_ parallelae. A 
Figurs centro C produca- 
tur diameter CDE, quae 
bafin AB bifariam fecet ia 
£j dcmde -G. in diametro 
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produ&a fumantur CR ad CD> & CD ad CS, uf bans AB addia- 
metrum P Q> & ad Modulum CS fiat CN menfura rationis quam 
habet CD ad E R : triangulum rectilineum ANB squabitur areae 
curvilineae ADB. 

Hujus autem areas centrum gravitatis Z invenktur, capiendo CZ 
ad C^ ut -tCi? ad \EN. 

Sit nunc oblata portio exterior AP QB, interciufa curvis oppo- 
fitis AP, BO-> diametro P Cr, & rectE cuivis AB ad ciiametruns 
illam parallela?. Efto CD 
conjugatse fermdiametri 
longitudo estra portio- 
nem obiatam AP QB^o~ 
iita, qu« produ&a in con- 
trariam partem centri C 
bifariam fecet bafim. AB 
in E, Deinde in diarns- 
tro produ&a fi fumantur 
CR ad CD, & CD ad CS, 
& CS ad CT, ut bafis 
AB ad diametrum ^C^ 
ponantur vero CR & C7~ 
ad eandem centri partem 

cum bafi AB; & ad Mb- A B 

dulum C& in contrariam +B* 

centripartem/umatur CiV" 

menfura rationis quam habet CJ3 ad £^: triangulum recliilineuKi 
ANB sequabitur areae curvilineae AP QB. 

Hujus autem areae centrum gravitatis Z invenietur, capiendo CZ 
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ad CR ut rZTc ad 3£iV. 

Pergo ad fuperficies ab Hyperbola 
genitas. Sit ^iVHyper- 
Sola defcripta vertice A, 
centro C, Afymptoto CB-, 
foco F, femiaxe princi- 
paii ACr femiaxe con- 
jugato AB normali ad 
AC; & ad axis AC pun- 
ctum quodvis X fit XN 
ordinatim applicata, quae 
Myperbolae occurrat ad N. 



circum axes faos convoiuta 
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itx axe CA capiatur CE ad C^ ut C^? ad CF; & ad sundera 
axem erecta perpendiculari EZ, quas Afymptoto occurrat in G, an- 
gu!o C£Z infcribatur aequalis ipfi CX recla CZ, quae porro 
produ&a fecet ordinatim applicaram XN ad O. Tum fumatur 
i(X quae fit arqualis exceffui quo XO fuperat AB , atque L M 
quae fit xnenfura rationis intcr CZ -¥ ZE & CG -+GE ad Modu- 
lum C£: & fuperfkies genita ex arcus AN converfione cir- 
cum axem AX, erit ad Circulurn femidiametro AB defcriptum* 
ut exceffus KM quo KL iuperat LM, ad femidiametrum il~ 
!am AB. 

Sit rurfus BN Hyperbola defcripta vertice B, centro C, foco F- 
femiaxe principdi CB, femiaxe 
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conjugato CA TiOrmali ad CBz 

& ad axis AC punctum quodvis 

X llt XN ordinatim applicata, 

qua; Hyperbobe occurrat ad N. 

In axe 6' 2? capiatur CE ad C^ 

ut C-<4 ad C£, & jungatur £X 

Tum fumatur KL quae fit ad 

XC ut X£ ad C£, 8c LM qua; 

rationis inter EX-+XC & C£ 

menfura fit ad Modulum C£ : & 

fuperficies genita ex arcus BN 

converfione circum axem CX, erit 

adCirculum femidiametro CB defcriptum, ut linearum KL & LM 

aggregatum KM, ad fe r nidiametrum illam CB. 

His addere licebit ab Ellipfi genitas fuperficies. Sit ANB 
Ellipfis defcripta centro C, verti- 
cibus A & B, foco F, femiaxe 
principali CB, femiaxe conjugato 
€A; & ad axis CA puncium 
quodvis X fit X/V ordinatim ap- 
plicata>qus Ellipfi occurrat ad N. 
In axe CB capiatur CE ad CA 
ut CA ad CF, & jungatur£X 
Tum fumatur KL qux fit ad 
XC ut XE ad CE, & LM qua? 
rationis inter £X-+-XC & C£ 
menfura fit ad Modulum C£ : 
& fuperfkies genita ex arcus BN 
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convemone circum axem CX, erit ad Circulum femidiametro CB 

defcriptum, ut linearum KL & LM aggregatum KM, ad femi- 

diametrum illam CB. Ut hxc 

ultima conftructio locum habear, 

oportet femiaxem CA circa quem 

converfio facta eft, minorem efle 

altero femiaxe CB; aliter enim Mo- 

, .. . CAa 

duh CE quantitas ----- 
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^/CSq—CAq 

ftvadet impoffibilis, & conftruftio ^ 

illa Logometrica (quod in hu- 

ju/inodi cafibus fieri fokt) con- 

vertet fe in Trigonometricam, C 

qualis illa eft qua? jam fequi- 

tur. 

Sit ANB Ellipfis defcripta centro C, verticibus A & B, foco F, 
femiaxe principali CA, femiaxe conjugato CB; & ad axis CA 
pun&um quodvis X fit XN ordinatim applicata, qua? Ellipfi oc- 
currat ad N. Angulo CXN infcribatur reda CE, quae fit ad 
CA ut CA ad CF. Tum fu- 
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matur iTZ. quae fit ad XC ut 
^TJ? ad C£, & LM qua> an- 

fuli XEC menfura fit ad Mo- 
ulum CE, hoc eft, quae fit ae- 
quafts arcui cujus finus eft XC 
ad radtum CE : 8c fuperficies 
genita ex arcus B'N converfione 
circum axem CX, erit ad Circu- 
lum femidiametro CB defcriptum, 
ut linearum KL 8c LM aggre- 
gatum KM, ad femidiametrum il- 
fam CB. Poflet hujus etiam fu- 
perficiei dimenfio per Logome- 

triam defignari, fed modo inexplicabili. Nam fi quadrantis circuli 
quilibet arcus, radio CE defcriptus, finum habeat CX finumque 
complementi ad quadrantem XE: fumendo radium CE pro Mo- 
dulo, arcus eri t rationis inter EX-+- XCJ— i & CE menfura 
ducfca in \/ — i. Verum ifthaec aliis, quibus operas pretium vide- 
bitur, diligentius excutienda relinquo. Ceterum ex prsecedentibus 
iatelligi poteft, quanta fit cognatio inter angulorum atque rationum 

jnenfu- 
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menfuras, quamque levi mutatione in fe invicem faciUime Convertantur 
pro variis ejufdem Problematis cafibus. De Cubicarum «quatio- 
num radicibus dudum ab Analyftis obfervatum eft ; vel eas exprimi 
pofle per Cardani regulas, atque adeo per duarum mediarum pro- 
portionalium inventionem; vel per divifionem arcus circularis in tres 
sequales partes, fi forte fuerint inexplicabiles per memoratas regulas. 
* Hoc animadvertit Cartejim, fed & ante Cartejium idem obfervavit 
Francifms Fieta fub finem Supplementi Geometriae. Exhinc autem 
apcrte colligitur, qualis fit ordo Naturae tranleuntis ad Anguli tri- 
fedHonem a trifeclione Rationis. 

Mirabiiem illam Harmoniam ulterius declarare lubet, Exemplo 
defumpto ab eadem Figura circum axes fuos convoluta. Sit igitur 
^PSjg^EIIipfis, axis ejus major -AB, minor PQ± centrura C, fo- 
cus F. Haec circum axem utrumvis convoluta Solidum generet, cu- 
jus particulae conftantes ex materia homogenea, vires attra&ivas ha- 
beant in duplicata diftantiarum ratione decrefcentes : & quaeratur 
vis qua Solidum illud attrahit corpufculum quodvis, in ejus fuper*- 



* Sublato etenim termino fecundo, tres habentur ^Equationum cafiis. Hi ver® 
refblvuntur ope trianguli reclanguli ABC, redtum habentis angulum ad A,-'m 
quo infuper triangulo femper data funt duo latera. 
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Caf. i. Nam fi fit x* -+ %aaxrz^t xaab: ponantur ABzr^a, AC^rzb; 8e 
fumantur Rl & N biiwe media: proportionale» inter BC-+AC & BC — AC: St 
erit M — N radix unica poflibilis affirmativa, fi habeatur -+iaab; vel N — M 
radix unica poflibilis negativa, fi habeatur — xaab. 

Caf. ». Si fit #3 — ^aaxrz-.-+ %aab, exiftenfe a minore q"uam b: ponantur 
ABzza, BCrzzb; & fumantur M & N binse medise proportionales inter BC-+AC 
8c BC — AC: 8c erit M-t- N radix unica poffibilis affirmativa, fi habeatur 
-+ xaab; vel — M — N radix unica poffibilis negatira, fi habeatur — xaab. 

Caf. 2. Denique fi fit x* — %aax"zzz± xaab, exiftente a majore quatn b; 
ponantur ABzz.b, BCzzlu; & fumatur M finus trientis angulorum fummse 
A-+ B, atque N finus trientis angulorum differenti» A — B, exiftente radio xBd 
& erunt — M, — N, 8t M-+- N tres radiccs pofiibiles, fi habeatur -+ \aab~, vei 
M, N, Sc — M — N tres radices poflibiles, fi habeatur — xaab. 

Atque ita Problemata omnia Solida folutionem facilem recipiunt, ve! per Cano» 
aem Logarithrnicum, vel per Canonem Trigonpmetricum. 

ficie 
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ficie locaram ad axis illius terminum'. Jungantur pun&a. P, F, ac 

/umatur CD qus fit menfura rationis inter PF-i-FC & C/> ad 

Modulum C^, pariterque furaatur CE quae fit anguli CPF men- 

-lura ad Modulum CP; fitque /"D exceflus menfune CD fupra 

CF, atque ^£ excefTus ipfius CF fupra menfuram CE : & Solidi 

convolutione circum axem 

•majorem AB geniti vis in 

corpufculum ad ^locatum, 

erit ad Sphaera; homogeneae 

Sc eodem axe defcriptae vim 

in idem corpufculum, ut 

^FDXCPq ad' CFcub; 

Solidi autem converfione 

circurn axem minorem P '£?_ 

geniti vis in corpufculum 

ad P locatum, erit ad Sphs- 

rse homogeneaj & eodem 

axe defcriptae vim in idem i J 

corpufculum, ut ^FE^CAq 

nd CFcub. Unde cum vis Sphiras prioris in corpufculum ad A» 

fit ad vim Sphxrx pofterioris in corpufculum ad P, ut CA ad CP% 

erit vis Solidi prioris in corpufculum ad A, ad vim Solidi pofterioris 

in corpufculum ad P, ut FD%CP ad FEXCA. 

Hinc quoniam Solidum pofterius medium eft proportionale inter 
Solidum prius & Sphaeram priorem : vis Solidi pofterioris in cor- 
pufculum ad A, erit media proportionalis quamproxime inter vires 
Solidi prioris & Sphaerae prioris in idem corpufculura ad A, fi 
modo axes Ellipfeos fint prope aequales. Itaque in hoc cafu, po- 
iiendo CG mediam proportionalem inter CF & ^FD, & capiendo 
CH ad 3 FE ut CA ad CF; pofterioris Solidi vires ad A & P, 
vel ad B & Oj^ erunt ad invicem quamproxime ut CG ad Ctt, 
Id quod non inutile pra?bet compendium ad inventionem Figurse 
Telluris, qualem eam fubtiliter inftituit celeberrimus Newonus, fum- 
mus ille Philofbphiae fanioris Inftaurator. 

Confideratio virium centripetarum aliud porro mihi fuggerit Ex- 
«mplum, in quo fatis ampla fe prodit mutationum varietas. Propo- 
natur Trajectoriarum fpecies enumerare, in quibus corpora moveri 
poflunt, quas a viribus centripetis in ratione diftantiarum triplicata 
decrefcentibus agitantur, quaeque de Ioca dato, cum data velocitate* 
ftcundum datam rectam egrediuntur. 
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Caf. i. Sit S centmm virium, exeatque corpus de loco Pfecun* 
dum rectam PQ^vtl QP, ea cum velocitate quam acquirere poffe© 
ab iifdem viribus, libere cadendo verfus centrum S de loco Q & 
cafu fuo defcribendo altitudinem CP. M datam reetam QPT 
demittantar perpendicula SOj^ CT, centroque S & intervallo 
^JSQq -*QTq defcribatur cir culus RTA , refta; SPC occurrens 
in R: deinde ad Mo dulum ^SC g—SRg fit arcus RA menfura 
rationis inter SRz±\/SRq — SPq & SP, jaceant autem arcus ille 
RA & punclum £ ad diverfas partes re&a? SR; &. puncTum ^ 
erit Apfis fumma*~Trajec"toria% Exhinc ve ro Trajectoria dabitur, 
femendo SM aequalem ipfi <JSCq — SRq* deinde in recta SA 




capiendo longitudinem quamvis SD quaj fit mtnor quam SA> ad 
eandem erigendo perpendiculum DE fecans circulum in E, & jun» 
gendo SE. Nam fi ad utrafque partes pundi A ponatur arcus cir- 
cularis AR, cujus longitudo fit menfura rationis inter SE-vED 
& SD ad Modulum SM, & in femidiametris SR capiantur di- 
flantis SP aequales ipfi SD : erunt punfta P ad Trajectoriam de- 
fcribendam. Tempus autem quo radius SP, a centro ad corpus 
motum duclus, percurret aream quamvis SAP, erit ut re&a DE% 
aam area percurfa aequatur ipfi DE in Modulum dimidiatum|S.^£ 
dudse. Velocitas vero corporis in loco quovis P, erit ad veloci- 
tatem qua in Circulo, ad eandem diftantiam SP, cum iifdem vinbus 
11 revolvi 
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x evolvi poffet, ut sfSCq—SPq ad £C. Ex ipfa conftra&ione pt- 

tet, hanc Spiralem primam infinitis gyris circa centrum virium con- 

torqueri, quin & feipfam infinitis vicibus decufTare, & fiti erunt 

Nodi omnes ad Apfidis lineara AS. 

Caf z. Recedat pun&um C ad infinitam diftantiam a centrOi?; 

Sc corporis de loco P fecundum rectam PM vel MP exeuntis ea 

fit velocitas, quam acquirere poflet cadendo libere ad eundem locum 

P ab infinita diftantia. Ad re&am SP ducatur normalis SM, qua? 

fecet P M in M; deinde centro S & intervallo SP defcribatur 

circulus, & in ejus circumferentia capiatur arcus PX, cujus iongi- 

tudo fit menfura mtionis in- 

ter diftantiam quamvis SD 

& diftantiam datam SP ad 

Modulum SM, jaceant au- 

tem arcus ille PX & pun- 

<5fcum M ad diverfas partes 

recta? SP fi SD fuerit ma- 

jor quam SP, aliter ad eaf- 

dem , inque femidiametro 

^Xponatur SZ squalis ipfi 

SD; & punctum Z erit 

ad Trajectoriam defcriben- 

dam. Tempus autem quo 

radius SZ, a centro ad cor- 

pus motum ductus,percurret 

aream quamvis SPZ, erit 

ut differentia quadratorum 

ex SZ & SP: Nam area 

percurfa, eft ad illam differentiam, in data ratione Moduli dimidiati 

\SM ad SP. Velocitas vero corporis in loco quovis P, aequalis 

eritvelocitati qua inCirculo, ad eandem diftantiam SP, cum iifdem 

viribus revolvi poffet. Ex conftru&ione patet hanc fecundam Spi- 

ralem efTe ^Equiangulam illam Propofitionis fextae ; ea vero migra- 

bit in CircUkm ubi angulus SPM fit rectus. 

Caf. 3. Ut velocitas fit adhuc major, abeat jam punchim C ad 
diftantiam plufquam infinitam a centro S, vel (quod perinde eft) 
accedat a parte contraria eidem centro, ad finitam diftantiam ,• & 
corporis de loco P fecundum re&am PQ_ vel QP exeuntis, ea fit 
velocitas, quam acquirere pofTet afcendendo libere de loco C ad in- 
flnkatn diftantiam, & deinde ab infinita diftantia ex altera centri 

parte 




parte defcendendo ad locura P, viribus centripetis interafcendeii- 

dum in aequales vires centrifugas converfis. In datam re&am PQT 

demittantur perpendicula SO^ CT% & erit TQ vel major, vel ae- 

qualis, vel minor quam SQ. Si TC^fuerit major quam S Qj cen- 

tro S &c intervallo VTQj — ^Q^ defcribatu r circulus R BE recta: 

SP occurrens in R, deinde ad M odulum VSC g — SKg fit arcus 

RB menfura rationjn jnter SRzL^ s Rq -t- SPq & SP, jaceant au- 

tem arcus ille RB & punctum Q_ ad partes diverfas re ftg«S/ > . Ex~ 

binc Traje&oria dabitur, fumendo SM aequalem ipfi ^/SCq — SR^ 

in re&a SB capiendo longitudinem quamvis SD, ad eandem erigend» 

perpendiculum SE cir- 

culum fecans in E, & 

jungendo DE. Nam fi 

retro ponatur \ puncto 

B cfrcularis arcus B R, 

cujus longitudo roenfura 

fitrationis inter^J£-+-£Z3 

& SD ad ModulumJ^f, 

& in femidiametro SR 

capiatur diftantia SP as- 

qualis ipfi SD : erk 

punclum P ad Traje- 

Ctoriam defcribendam. 

Tempus autem quo ra- 

dius SP, \ centro ad 

corpus motum ductus, 

percurret aream quam- 

vis hujus Trajectoriae, 

erit ut incrementum vel 

decrementum redtae DE 

per tempus illud factumi nam area percurfa sequatur huic incfe» 

mento vel decremento in Modulum dimidiatum %SM du&o. Ve- 

locitas vero corporis in loco quovis JP, erit ad velocitatem qua in 

Circulo, ad eandem diftantiam SP, cum iifdem viribus revolvi pof- 

fet, ut */ SCc]-*-SPcf ad SC. Ex conftruclione patet, hanc Spira- 

•lem tertiam infinitis gyris centrum cingere infra punctum datum P ; 

at fupra idem punctum vel non undique cinget, fi arcus R B minof 

fuerit quam circumferentia tota RBER', vel toties cinget, quoties 

flrcus ille citcumferentiam. excedit. 

F Caf. 4. 
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Cif 4. Reliquis raanentibus, fint jam TQ_ 8c S O^squaks. Cea» 
Tro S Sc intcrvallo SP defcribatur circulus PXB, & fit arcus P B 



:qualis ipfi SC, jaceant autem arcus PB & punftum 0_ad partes 
iverfas reftae SP. ExhincTrajeeloriadabitur, fumcndo in refta SB 

-, I 



fa ^^V 



d 

bngitudinem quamvis SD, 

centroque S & intcrvallo 

SD defcribendo circuli ar- 

cum DZ aequalem ipfi SC. 

Nam C\ ordine circuliri cqn- 

trario ponantur arcus PB 5 

pundT) P & arcus PZ a 1 

puiicto D: crit punftum 2? 

ad Trajcctonam defcriben- 

dam. Tempus autcm quo 

radius SZ, a centro ad cor- 

pus motum du&us, percurret 

aream quamvis SPZ, erit 

ut differentia radiorum SZ 

& SP: nam area percurfa "V^ 

squatur huic difrerentiae du- nT~^-~ 

&£ in femifTem diftantiae SC ^--— . 

"Velocitas vero corporis in 

loco quovis P, erit ad ve- 

locitatem qua in Circulo , ad eandcm diftantiam SP, cum iifdem viri- 

bus revolvi poflet, ut \/SCq -+■ SPq ad SC. Ex conftru&ione pa- 

tct, hanc Spiralem quartam efle Reciprocam illam, cujus longitudi* 

nem fupra dimenfam dedimus. 

Caf. 5. Reliquis adhuc manentibus , fit jam TO minor- quam 
SQ. Centro S & intervallo ^&~Oj} — TQq defenbatur circulus 
RAE recte SP occurrens in R ; deinde fit arcus RA, ad ejuf- 
dem circuli arcum cujus fecans eft SP, ut <JSCq -+■ SRq ad SR; 
ponatur autem arcus ille RA ad eafdem partes reftse SP cum pun- 
do O : & ~4 crit Apiis ima Trajeftoria? . Exhinc ve ro Trajefto- 
rk dabitur, fumendo SAl sequalem ipfi ^ZSCq -+$Rq, [nrediiSA 
capiendo longitudinem quamvis SD quae fit major quam SA, du» 
cendo DE qus circulum tangat in E, & jungenda S.E, Nam 5 
ad utrafque partes puncti A ponatur arcus circularis AR, cuius lon- 
gitudo menfura fit anguli DSE ad Modulum SM, & in femicBa- 
metris SR capiantur diftantise SP aerjuales ipfi SD : erunt pun&a 

Jfc-ad. 
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P ad Traje&oriam <iefcribendam. Tempus autem quo radius SP, 
a centro ad corpus motum tluclus, pcrcurret aream quamvis SAP, 
erit ut redta DE: nam area percurfa squatur ipfi DE m Modu- 
lum dimidiatum \SM duflae. Velocitas vero corporis in loco 
quovis P, erit ad velocitatem qua in Circulo, ad eandem diftan- 
tiam SP, cum iifdem viribus revolvi poffet, ut ^SCq -+ SPq ad SC. 




Ex conftru&ione patet, hanc quifttara Spiralem vel nullum habere 
Nodum, vel unicum, vel plures, pro varia proportione re&a; SM 
ad diametrum circuli EAR\ toties enim Trajt&oria fefe decuf- 
fabit, quoties illa re&a diametrum excedit, & Nodi omnes fiti 
erunt ad Apfidis lineam AS. 

Sunt itaque Trajectoriarum quinque Species. Harum primatn 
atque ultimam defcripfit olim Navtonm, per Hyperbols; & EllipfeoS 
quadraturam. 

Geometris integrum erit, ex addu&is ha&enus F.xemplis de Mc- 
thodo noftra judicare; quam quidem, fi proba fucrit, ulterius excolere 
pergent & excolendo latius promovcbunr. Patct utique campus an> 
pliffimus in quo vires fuas experiri poterunt, prxfertim fi Logo- 
metrise Trigonometnam infuper aujungant, quibus miram quandam 
sffinitatem in fe invicem euntibus intercedere notabam. Hifce qtn- 
dem Principiis haud facile crediderim generaliora dari po(Tei cura 

F % tots 
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toti Mathefis vix qulcquam in univerfo fuo ambitu compleclafur, 
prjeter angulorum & rationum Theoriam. Neque fane commoviiora 
fperabit,qui animaciverterit ErFectionis facuitctem per amphilimas iliax> 
omnibufque iuis nurneris ablblutas, tum Loganthmorum tum Sinu- 
um & Tangentium Tabuias, quas antcccfforum nnftrorum Iaudatif- 
fims iolertije. clcbemus acceptas. Ut vero tanti beneficii uberior 
nobis exfurgat frucfus, id nuoc exponendum reftat, quibus artibus 
ad iftiulmodi eonclufioncs recriffima pcrveniatur. In hunc finem 
Theoremata qusdam, tum Logometrica tum Trigonometrica ad~ 
jeciflem, quae parata ad ufum afifcrvo; ni confukius vifum effet, 
quum abfque nimiis ambagibus ea tradi non poifentj intadla potius 
©rxterire atque aliis denuo invcftiganda relinquere. Ccterum lfthoc 
apparatu non femper eft opus; nam in Methodo Fluxionum fa?pe 
evenit ut ipfae Fluentes., omiffis hujufmocii fubfidiis, ad Logome* 
triam fitis commode revocentur : id quod uno atquc altero Exem- 
plo oftendam.. 

Egimus in prascedentibus de reclilineo Gravium defcenfu, per Me-- 
dii refifter.tiam continuam retardato, ex Hypothefi quod illa refi- 
ftentia effet in dupiicata ratione velocitatis. Ex eadem Hypothefi 
refiftentiam corporis penduli, in Cycloidc ofcillantis, jam fit propo- 
fitum invenire. Cycloidis itaque in rec~tam explicatse iit AC dimi- 
dium* C punclum infimum, B punftum a quo cadere incipit cor- 
pus pendulum, BC, CD arcus defcenfu ejus & fubfequente afcenfu 
defcripti. Hifce pofitis, exquirenda eft ratio quam habet refiftentia 
eorporis in loco quovis E, ad pondus ejus relativum in Medio re- 
fiftente, Exponatur pondus illud per AC; & vis ab eodcm oriunda, 
qua pendulum acceleratur ad E, cxponetur pcr C£: quae n dica- 
catur x, & momentum ejus -+••*•" , momentum arcus jam ckfcripti 
BE erit — x. Expona- 
uatur vis refiftentiae per 

a; & vis qua pendulum g B C E B A 

vere acceleratur, erit ut ""*"" "*" ! "* *~ 1 

exceffus vis prioris fu- 
pra refiftentiam, hoc eft, 

ut x—z. Itaque cum refiftentia fit ut quadratum veiocitatis, n- 
fiftentia? momentum i, erit ut velocitas & velocitatis momentum 3 
hoc eft, ut —x & x — *., five ut z>x — xx. Nam fi tcmpus in 
particulas aequales dividatur, crit velocitas ut arcus defcripti mo» 
mentum — x, & velocitatis momentum ut vis acceleratrix x — x, quac 
«nomentum ilhid generat. Quoniam ergo ieft ut *.* — zx, fi ca- 

piamr 
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piatur quantitas invariabilis a, qiiz fit idoneae magnitudinis: erk 
a £ — z, x — x x. 

Ad hanc aequationem conftruendam, affumatur quantitas v quae 
fit variabilis, & fingatur «quatio z,~p -+ qx -+ r v, m qua nota? p, q, r 
defignent alias novas quantitates invariabiles; & erit z\—qx -+ rv, 
Hifce porro valoribus ipfarum z, & *> fubftitutis in aequatione pri- 
ma a£* ~z,x — -xx, habebitur aq — •/»» x-+ arv—q — i, xx -+rvx> 
Ut hxc asquatio fimplicior evadat, ponatur q — i rr.o, & aq — » — o, 

five^rrr, lkp — a: & fiet #-=-;,*r, ac praeterea z,~a -.-x ->- r: ; , 

Jacentibus punctis D & 5 ad eandem partem puncli C, intelligarur 

CS squalis ipfi a: & erit z,~SE -+rv, atque CS~—x. Sit 

valor quantitatis v, dum incidit punclum£ in puncluro C: & quan- 
titas x, five C£, aiquabitur menfurae rationis quam habet v ad e 
pro Modulo CS, per P;-opofitionem primam : quam aequalitatem fic 

defignare foleo, CE—CS -~. Tota ergo Problematis difEcultas jarn 

revocafurad binasillas aequationes CE~CSl—, atque z>~SE -+rv. 

hae vero deduci non poterunt in ufum, priufquam determinatae fu- 
erint quantitates r & CS. Ad hoc efEciendum, duaa reftant con- 
ditiones nondum adimpletx; oportet enim refiftentiam efTe nullam, 
atque adeo quantitatem z, five SE -+ rv evanefcere, ubi punctum E 
in puncTra B & D inciderit. 

Sint ergo b & d valores ipfius v, dum incidit punctum E in punfta 
B 8c D refpe&ive : & in his cafibus habebuntur SB -+ rb~o , 

SD-+rd—o. Unde r = — -.-, r~ -, atque z,—SE-i-rv~ 

SE--S B-SE _~ SD. Porro erit J£ = ~ ; atque adeo C.S !— = 

{CS^j-=Cs\~-Cs\£- — CB-+ CD~) BD: unde dabitur pun* 

Aum ^. 

Componetur itaque Probieiiia hunc in modum. Producatur BD ver- 
fusDad 5", eo ufque, donec BD fuerit menfura rationis inter SB & £D 
ad JVlodulum CS. Deinde ad srbitrium pofita quantitate c, ita ca= 
piantur quantitates b & v, ut eodem Modulo CS, fiat CB menfura 
rationis quam habet b ad c, fnt quoque CE menfura rationis quam 
haBet •vadc: & erit vis refifhntice in ioco E, ad pondus rclativum 

corporis penduli, ut SE-—g*SB, ad CA, 

Hujus 
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Hujus Problematis folutio utilitatera habet in Phyfica non con- 

temnendam: quapropter conftructionem ejufdem Linearem, ex ea» 

ctem Analyfi deduchm, fubjungere vilum efr, Invento uti fupra 

punSkoS; ad redam S^erigantur perpendicuia DH, Cc, EK, BF> 

AN, reikx SN utcunque per S duftae occurrentia in h, c, K, F, N 

Per pim&um c ducatur recta da paralleh rectse DA, qu& iiidem 

rjerpendicuiis occurrat in d, c, e,b,a; & ad Afymptoton S A duca« 

tur Logiftica HGIF<> qua: tranfeat per puncfca H & F, fecetque 

perpendicula Cc, EK in 6' 

& /, ac paralielam da in m: 

namque his pofitisj erit pon- 

dus relativum corporis pen- 

duli, ad vim illam qua pen- 

dulum acceleratur ad pun- 

c"tum E in Medio non re- 

fiftente, ut aN ad eK; 

erit autem ad vim refiftcn- 

riae in loco E, ut aN ad 

KI; atque adeo ad vim qua 

pendulum acceleratur ad 

punclum E in Medio refi- 

ftente, ut aNadel. Por- 

ro, fi pcr punftum m duca- 

tur ad redtam SMA per- 

pendicularis LmM, quae 

lecet SN in L : erit M lo- 

cus ubi refiftentia fit maxi- 

ma: atque adeo refiftentia 

illa maxima, erit ad pon- 

dus relativum penduli, ut 

Lm zd Na, hoc eft, ut 

CM ad CA. 

Ceterum d ita ducatur 
refh SN, ut abfcindat re- 

<5tam J5//"quE'-fit dup.la ipfius SD , centroque C & intervallo CB 
defcribatur Circulus BOP, qui occurrat perpendiculo KE in O: erit 
penduli in Medio refiftente ofciilantis velocitas in loco E, ad vclo- 
citatcm penduli ejufdem ad eundem locum E delati per idem pondus 
relativum in Medio aon refiftente, ut media proporrionalis inter 
CS Sc KL ad EO. 

Adhsc 
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Adhaec fi jungatur CO y & in- perpendiculo. KE fumitui ER, qiias 
fit ad CB ut CB ad mediam proportionalem inter Ce & A'/j cofl- 
tinuoque ductu recfoe i?.£ in bafim BE generetur area BQJLEt 
erit tempus quoCydoidis arcus B E defcribitur in Medio refiitentc 
ad tempus quo idcm arcus defcriberetur in Medio non refiftente, uc 
area iila BQJiE, ad Circuli fectorem BOC. Pergo nunc ad alia. 

Denlitateni Acris invcninms ad quamvis altitudinem , ubi vis 
Gravttatis vel erat uniformis, vel decrefcebat in receffu a centro 
teihris in duplicata ntione difhntije : libet candem exquirere de-> 
nuo, ubi gravitatib vel augetur vel diminuitur in ratione datae cu- 
jufvis dignitatis diftsntia?/ Sit S centrum telluris, A pun&um 
in ejus fuperficie vel alibi utcunque fitum , 
SAFi re-fta a centro ad lummitatem Atmo- 
fphaer^ producla : & qua?renda fit ratio dcn- 
fitatis in loco A, ad denfitatem in loco quo- 
vis F, ex Hypothefi cuod vis gravitatis in F 
fit ut diftann^ SF dignitas quaecunque SF", 
cujus index eft k. Pro SF fcribatur x, ac de- 
fignent d & v denfitates Aeris ad A & F; & 
cum denfitas fit ubique ut preffura totius Aeris 
incumbentis, erit denfitatis momentum ut mo- 
mcntum preifaras, Iioc eft, v ut vxx", atque 



Fa 



Fl 



■c 



A 



adeo « ut^jf*. Sit^Caltitudo Atmofphsra?, 

cujus uniformis denfita.s cadcm cffet ac denfitas 

loci A, vel dt AC ad aititudinem Hydrargyri JF- 

baromecrici in loco A, ut denfitas Hydrargyri 

ad denficatem Aeris in eodem loco A: 8c G. 

punctum F acceuVre intelligatur ad pun&um A; 

erit altttudo Hydrargyri barometrici in loco A y 

ad altitudinem Hydrargyri barometrici in loco 

F, ut AC ad FC. Aeris ergo in loco ^den- jay 

fitas <i eft ad Aeris in Ioco F denfitatem v, ut _ 

AC ad FC: unde confequitur ut fit ^— v ■P* 

five v, ad d five v, ut ^F five x, ad ^?C, 

Erit iraque, in hoe cafu , AC-=x~~j- 

Quoniam ergo, ubicunque fumeretur punctum 

F, erat ~ ut xx*t eriv porro ^C" --= r^> ubicunque fumatur pun* 

ctum i% 



Jam 



FI 



i 
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Jam fi gravitatio fit reciproce ut diftantia a centroj five tit 
« vel a?" 1 ! crit »=— i, atque inde 

A£^-=zSA~; unde fi FJuentes ftatuantur 

xquales, menfura rationis inter denfitates rf Tf2<" 

& v ad Modulura ^C, aequabitur menfurs 
ntionis inter diftantias ^i 7 & SA %& Modu- 
!um SA. 

Si gravifatioiiis fit alia qusvis Lex : quo- 

TJ X JV "" /» 

«iam eft ^C~="--r> " Fluentes ftatuantur 

v SA* 

asquales» erit in ---— - —SA menfura 

* n-+ % SA" 

rationis inter denfitates d & v ad Modu- "r C 

lum ^C. Itaque fi fumantur in progreffi- 

one Geometrica termini crefcentes S A, SF, 

SFi, SFz, &c: decrefcentes SF, SA Sfz, 

$/$■» &c : menfura rationis inter denfitates 

Aeris in A & F ad Modulum ^C, erit 

iAf$, Ct gravitatio fit reciproce in tripiicata 

ratione diftantiae; erit Afi, fi gravitatio fit 

reciproce in duplicata ratione diftantias ; erit 

AF, fi gravitatio uniformis ftatuaturj erit 

\AFi, fi gravitatio fit ut diftantia; erit 
\AFz , fi gravitatio fit in duplicata rati- 
one diftantia?. Et fic proceditur in infini- 
tum. 

Denique ut plenius conftet, Syntheticas etiam demonftrationes ex 
dementis praemiffis levi negotio concinnari poffe ; fufficiet unicum 
infuper addidifle Exemplum , tsdet utique plura jam proferre, 
Repetatur itaque divifio illa Nautica Meridians quam fupra 
attigimus, & videamus etiam ab/que ope Curvae cujufpiam Logo- 
metricae, annon fimplicior aliquanto fit futura demonftratio ad mo- 
dum fequentem. Sit PXCO^Telluris axis, CO femidiameter 
iEquatoris, PAOBQ Meridianus,- & invenienda fit in planifphasrio 
Nautico magnitudo cujufvis arcus AB. Ad arcus illius terminos 
A & B ducantur ab alterutro Polorum P vel Q^re&x OA, OB t 
femidiametro CO occurrentes in D & E : Dico magnitudinern 
Nauticam arcus^S «qualcm effe menfurse rationis inter EC & DC 
ad Modulum OC Nam divifus inteJIigatur arcus AB in parti- 

culas 
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culas quam minimas RS, & /ungantur OR, QS quae fecent CO 
in T & V; & demiffo in axem perpendiculo SX quod refla? 0£ 
pccurrat in Z, erit lineola SZ asqualis particute RS. Itaqiie 
magnitudo Nautica nafcentis arcus R$, erit ad Spluerae femidia- 
metrum OC, ut arcus ille RS five lineola £Z ad SX, hoc eft, 




«t PT ad VC. Unde (per Corol. 2. Prop. 1.) magnitudo illa 
Nautica aequatur menfuraj rationis inter VC & TC ad Modulum 
OC: & fimiles utrobique fummas colligendo, magnitudo Nautica 
totius arcus AB aequabitur menfura; totius rationis inter ECScDC 
ad eundem Modulum C 



II. 



